Svolgimento dell’esame di Analisi Matematica II del 13 febbraio 2025 ore 17

Versione | Quiz 1 | Quiz 2 | Quiz 3 | Quiz 4 | Quiz 5 | Quiz 6 | Dom. 7 | Dom. 8

VIID B/ BB B/D 2 —4r

Esercizio. (10 punti = 7 per lo svolgimento corretto e 3 per la forma)

Calcolare la circuitazione del campo vettoriale

3x 6y
_ 2 2
F(z,y) = (4:1:y +7x2—|—y2’ dxy — x2+y2)

lungo il bordo dell’insieme
Q={(r,y) eR*: 1<’ +y*<e’ >0, y>0}

percorso in verso antiorario.

SVOLGIMENTO
Si ha che dom (F) = R?\ {(0,0)} e che F & di classe C' su dom (F). Inoltre Q C dom (F).
Posto F' = (fi, f2), per il Teorema di Green si ha che y
dfs df1
F.-dP= | |22,y -2 dx dy =
/BQ /Q[am(w,y) ay(x,y) z dy e
1
_ / By =
Q (22 4 y?)

passando in coordinate polari centrate nell’origine si ottiene
cos ¥ sin v
=18 / ——dpdy =
’ P

essendo ' = [1,¢] x [0,7/2] si ha

e 7/2 . ef1 /2 1) 1 e T
=18 / —dp / cos ¥ sin ¥ dv :18[10g|p|} —sin“ ¢ =9.
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V2 B D DD B C ior 18

Esercizio. (10 punti = 7 per lo svolgimento corretto e 3 per la forma)

Calcolare la circuitazione del campo vettoriale

lungo il bordo dell’insieme

percorso in verso antiorario.

SVOLGIMENTO
Si ha che dom (F) = R?\ {(0,0)} e che F & di classe C! su dom (F). Inoltre  C dom (F).
Posto F' = (fi, f2), per il Teorema di Green si ha che

_ Ofs df1 B
[ orar= [ % - L] asay-

48xy
a (2% +y?)

passando in coordinate polari centrate nell’origine si ottiene
cos ¥ sin)
=18 / —dpdy =
/ p

essendo Q) = [1,e] x [-7/2, 7] si ha

€1 7f ) ell ., & —e -1 o
=48 / —dp / cos Y sin ) dv =48[10g]p]] —sin“ ¥ = —24.
1P —7/2 112 —/2
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V3BCABCC12TF207‘(‘

Esercizio. (10 punti = 7 per lo svolgimento corretto e 3 per la forma)

Calcolare la circuitazione del campo vettoriale

4x 8y
F — 2 2
(z,y) = <5my + 22+ 42 T Y — ) y2)

lungo il bordo dell’insieme
Q:{(m,y)GRQ: 1<z?4+y%2<eé?, >0, yZO}
percorso in verso antiorario.
SVOLGIMENTO

Si ha che dom (F) = R?\ {(0,0)} e che F & di classe C! su dom (F). Inoltre  C dom (F).
Posto F' = (fi, f2), per il Teorema di Green si ha che y

= %x —%m rdy =
| orear= [ L)~ L) oy :

24xy
a (2% +y?)

passando in coordinate polari centrate nell’origine si ottiene

Ysind 1
:24/ cos U sin dpdd =
/ p

essendo Q' = [1,¢e] x [0,7/2] si ha

eq /2 el1 /2 10) 1 e x
=24 / —dp / cosvsinddv | = 24[10g ]p]} —sin“ v =12.
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V4AECBDD167T277T

Esercizio. (10 punti = 7 per lo svolgimento corretto e 3 per la forma)

Calcolare la circuitazione del campo vettoriale

lungo il bordo dell’insieme

percorso in verso antiorario.

SVOLGIMENTO
Si ha che dom (F) = R?\ {(0,0)} e che F & di classe C! su dom (F). Inoltre  C dom (F).
Posto F' = (fi, f2), per il Teorema di Green si ha che

_ Ofs df1 B
[ orar= [ % - L] asay-

30zy
a (2% +y?)

passando in coordinate polari centrate nell’origine si ottiene

Ysind
:30/ cos U sin dpdd =
/ p

essendo Q' = [1,e] x [7/2,7] si ha

=30[/ ld,o] / cos ¥ sin ) dv =30[10g\p\r[lsin219]
1 P /2 12
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