Svolgimento dell’esame di Analisi Matematica II del 9 settembre 2021 ore 17
ESAME ONLINE

Versione | Quiz 1 | Quiz 2 | Quiz 3 | Quiz 4 | Quiz 5 | Quiz 6 | Quiz 7 | Quiz 8

V15 EISTUDIP

Esercizio. (10 punti = 7 per lo svolgimento corretto e 3 per la forma)

drdydz, dove

Calcol / 2
alcolare [ ——
QVy? + 22
Q:{(Ly,z)GRS: V2 +22—2<x<4-—2\y? + 22, y2—|—z221}.

SVOLGIMENTO

Passando in coordinate cilindriche con asse coincidente con ’asse x si ha che

2z dp dY dzx,

/Q\/ysgiizzdxdydz://

doveQ':{(p,ﬁ,x)€R3: p—2<ax<4-2p p>1, O§19§27r}.
Imponendo la condizione p — 2 < 4 — 2p si ottiene p < 2 e quindi risulta che

Q’:{(p,ﬁ,:c)éﬂ@: p—2<x<4-2p 1<p<2 O§19§27T}.

Integrando prima nella variabile ¥ si ha che

4—2p

2x 2
7da:dydz=/ 2mdpd19dac=4ﬂ'/ (/ xdm) dp =
/QW : 1\

:47r/12 [;%]Hp dp:27r/12 [(4—2p)* = (p—2)?] dp:27r/123(,0—2)2dp:

p—2

- QW[(p - 2)3}? = or.
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V2ER I MPARA

Esercizio. (10 punti = 7 per lo svolgimento corretto e 3 per la forma)

3y
Calcolare ————dxdydz, dove
/Q Va2 4 22 Y

Q:{(x,y,z)ERgz VaZ+22-2<y<4-2vVz2+ 22, a:2—|—z221}.

SVOLGIMENTO

Passando in coordinate cilindriche con asse coincidente con 1’asse x si ha che

3y /
——drdydz = 3y dp di dy,
/Q o €T ayaz o yap Yy

dove ' ={(p,0,y) eR®: p—2<y<4—2p, p>1, 0<9 <2}

Imponendo la condizione p — 2 < 4 — 2p si ottiene p < 2 e quindi risulta che

O ={(p9y) eR¥: p—2<y<d-2p, 1<p<2 0<9<2n}.

Integrando prima nella variabile ¥ si ha che

3y 2
7dxdydz:/ 3ydpd19dy:67r/ (/
/Q\/:L‘2+22 o 1 \Jp-2

:67r/12 [;yQ]Hp dp=37r/12 [(4—2p)* = (p—2)?] dp=37r/123(p—2)2dp:

4—2p

ydy) dp =

p—2

=3 {(p - 2)3}? = 3.
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VIR E SUPERI

Esercizio. (10 punti = 7 per lo svolgimento corretto e 3 per la forma)

drdydz, dove

Calcol / i
alcolare [ ——
QVy? + 22
Q:{(x7y,z)€R3: 2P+ 22 -4 <z <2—y?+ 22, y2—|—2221}.

SVOLGIMENTO

Passando in coordinate cilindriche con asse coincidente con ’asse x si ha che

4z dpdddx,

/Q\/yjiizgdwdydzz/l

doveQ’:{(p,ﬁ,:L')eR3: 2p—4<xz<2—p, p>1, 0<9 <27}
Imponendo la condizione 2p — 4 < 2 — p si ottiene p < 2 e quindi risulta che

Q':{(p,ﬁ,x)€R3: 2p—4<ax<2—p, 1<p<2, O§19§27T}.

Integrando prima nella variabile ¥ si ha che

2—p

4x 2
7dxdydz:/ 4:17dpd19d9::87r/ (/ xda:) dp =
/Q VY2 + 22 Q 1 2p—4

:87r/12 [13:2}2_[) dp=47r/12 (2= p)* = (20— 4)?] dp=—477/123(p—2)2dp:

2 2p—4

= —47T[(p - 2)3}? = —4m.
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V41 E S AMEOK

Esercizio. (10 punti = 7 per lo svolgimento corretto e 3 per la forma)

il drdydz, dove
22

Calcolare/i
o VT
Q:{(x,y,z)ER3: 2Va? + 22 —4 <y <2— a2+ 22 x2+z221}.

SVOLGIMENTO

Passando in coordinate cilindriche con asse coincidente con 'asse ¥ si ha che

oY /
——~—dxdydz = 5y dp dv dzx,
/szvx2+22 Y % var

dove ' ={(p,9,y) ER®: 2p—4<y<2-—p, p>1, 0<9 <2}
Imponendo la condizione 2p — 4 < 2 — p si ottiene p < 2 e quindi risulta che
O ={(pdy) eR’: 2p—4<y<2—p 1<p<2 0<9< 27},

Integrando prima nella variabile ¥ si ha che

2—p

oY 2
7d;vdydz:/ 5ydpd19dy:107r/ (/ ydy) dp =
/Q Va? 4 22 Q 1 2p—4

=107 /12 ByQ] o dp = 51 /12 [(2—p)* = (2p—4)%] dp=—57 /12 3(p—2)2%dp =

2p—4

= —5{(p - 2)3}? = —5m.




